
Εαρινο εξαµηνο 2022-23 - Θεωρια Σωµατων

8ο Φυλλάδιο Ασκήσεων

1. Βρείτε τά κυκλοτοµικά πολυώνυµα Φ6,Φ8,Φ9.

2. ∆είξτε τίς ακόλουθες ιδιότητες τών κυκλοτοµικών πολυωνύµων:

(αʹ) ΄Εστω p=περιττός πρώτος. Τότε

Φ2p(x) = xp−1 − xp−2 + · · · − x+ 1.

(ϐʹ) Φ2n(x) = Φn(−x), όπου n περιττός ϕυσικός.

(γʹ) Φpn(x) = Φn(xp)/Φn(x), όπου (p, n) = 1.

(δʹ) Φn(x) = Φm(xn/m), όπου m είναι τό γινόµενο τών διαφορετικών πρώτων που εµφανίζονται

στην ανάλυση τού n.

(εʹ) ∆είξτε ότι οι συντελεστές τού πολυωνύµου Φn(x) ικανοποιούν τήν ιδιότητα ak = aφ(n)−k, για
κάθε k µε 0 ≤ k ≤ φ(n).


