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8ο Φυλλάδιο Ασκήσεων

1. Γιά τις οµάδες Z3 και Z6:

(αʹ) Βρείτε τον πίνακα πράξης τους

(ϐʹ) Βρείτε την τάξη όλων των στοιχείων τους.

2. ΄Εστω Un τό σύνολο των n-στων µιγαδικών ϱιζών τής µονάδος. ∆είξτε ότι το Un είναι οµάδα µε

πράξη των πολλαπλασιασµό. Κατόπιν ϐρείτε τήν τάξη των παρακάτω στοιχείων τής οµάδας Un,

για τις επιλεγµένες τιµές τού n.

(αʹ) n = 6, ζ = e
4πi
6 ,

(ϐʹ) n = 6, ζ = e
10πi
6 ,

(γʹ) n = 12, ζ = e
4πi
12 ,

(δʹ) n = 12, ζ = e
6πi
12 ,

(εʹ) n = 12, ζ = e
10πi
12 .

3. ΄Εστω C?
η πολλαπλασιαστική οµάδα των µη µηδενικών µιγαδικών αριθµών. Βρείτε την τάξη των

κυκλικών υποοµάδων τής C?
που παράγονται από τα στοιχεία : i, 1+i√

2
, 1 + i.

4. Βρείτε την τάξη των παρακάτω στοιχείων τής πολλαπλασιαστικής οµάδας GL4(R) των 4× 4 αντι-

στρεψίµων πινάκων:
0 0 1 0
0 0 0 1
1 0 0 0
0 1 0 0

 ,


0 0 0 1
0 0 1 0
1 0 0 0
0 1 0 0

 ,


0 1 0 0
0 0 0 1
0 0 1 0
1 0 0 0

 .

5. ΄Εστω (G, ?) οµάδα µε 2n στοιχεία. Με την χρήση τού πίνακα πράξης τής G δείξτε ότι υπάρχει

στοιχείο a τής οµάδας, που δεν είναι το ουδέτερο, µε την ιδιότητα a = a−1.


