ITANEIIIXTHMIO KPHTHX Xewepvo EEaunvo 2022-2023
Tunpa Mabnpatikov kot 0. Tapeparakng - M. Tapouvddaxng
Egappoopévov Madnpotikaov

MEM 112 EIXATQI'H XTH TPAMMIKH AATEBPA

PuAL&O10 AcKNoEWY 2

310 epyaoTtnplo va yivouv TovAdyloTov oL aoknoelg 1-7, 10, 12, 13 ko 6oeg dAleg mpordPete. Orvmdhoumneg
elvatl ylo e€doknom 6To ottt (PUELKA av LITAPYXOLY ATTOPieg ELXAPIOTMG VA TIG GLITTHGOVLLE).

Aocxknon 2.1 Bpeite TOUG AVTIGTPOPOUG TWV TTOPAKATM TLVAKWOV XWPLG VO XPTCLHLOTOLGETE TNV Stadikacio
amorowprig Gauss-Jordan

0 01 0 01 1 00
010,11 00(},|]3 10
100 010 0 0 2

Aocxknon 2.2 E€etdote av oL Topak@to Tivakeg €XOVV aVTIGTPOPO KOL 0V VoL LTTOAOYIGTE TOV.

2 300
[-1-2]3?é[001}1§1 1100
23’241’100’011’0031

00 21
2300
, ) 1100 ) , ) , ,
Aocknon 2.3 Av A o mivaxkag 00 3 1 NG mponyovpevng doknong, Abote to cvotnua AX = b 6mov
00 21

b=(1,2,3,4)" xavovtag xpron Tov avticTpdpov AL mov Bprikarte ad Vv 2 doknon.

Aocxknon 2.4 Aivetan o mivakog

1 -1 0
a 0 1
0 1 b

Na BpeBovv wavég ko avaykaieg ouvOnkeg yia Tig otabepéc a, b, dote
a. voelval avTIoTPEYILHOG

b. vo elval cUPpPETPLKOC.

Aocxknon 2.5 wo16 ) AdBog (StkaloAoYoTE TIG ATAVTIHGELS COGC)
a. O mivaxag A eivou avtiotpéyiyog av ko povo av o Al eivarn avtiotpéyipoc.
b. Av o teTpaywvikdg mivakag A éxet pia pndevikr) ypoppr tote dev eivan avtioTpéYpog.
c. Av o tetpaywvikdg mivakag A éxel pio pndevikn) othAn tote dev eivon avToTPEYIHOG.

d. Av o A eivau avtiotpéypog kow AB = 0 toéte B = 0. (cvykpivete auth) Tnv @oknorn pe v doknon 5
d) tov mpdrov puAradiov).



e. Av A, B avtiotpéynpor tote (AB~ 1)~ = BA™L

f. "Evag dLorydviog mivakog eivot avTiotpé o ov ko Hovo oy OAa oL oTotyelot oTnv SLorydvid Tov eivan
un undevikd.

Aoxnon 2.6 Eav A xou B eivoun avtiotpéfipor mivokeg, deibte 6tL0 I — B A givo avtiotpéPipog ov kot povo
av o I — AB eivou avtiotpéynpoc.
Yrddeién: Xpnowomnojote tnv tavtdétnta B(I — AB) = (I — BA)B.

Aoxnon 2.7 Eoto A € Mat,(R), tétolog dote A¥ = 0 yix kémowo k > 1. Aeiéte 6L o I,, — A eivon
aVTLOTPEYLHOG KO HAALGTOL
(I, —A) =1, +A+ A%+ 4 AL

Aocxknon 2.8 Acsifte 611

a. Mmopel to ywvopevo dvo mvdkwv A - B va givar avtiotpéipog xwpic kavévog amd touvg dvo, A ko B,
va eivon avtiotpéyipoc. (ES®, o mivakeg A, B dev eivar TeTparywvikol.)

b. Av 6pwg A, B eivou tetpaywvikoi kat A - B eivon avtiotpéypog ko 0 A giva avtiotpéyipog tote Ko
o B eivou avtiotpéypoc.

Aocxnon 2.9 Av A eivou n x n mivaxog ovote A'A = 0, Setéte 611 A = 0.

Acknon 2.10 Eoto A, B € Mat,(R), 6nov o B eivou cvppetpikoc. Asitte ot (A~ 1B)!A'B~1 = 1.

Aocxnon 2.11 Av A = , Setéte 6Tt A% = 5I3. Eivou 0 A avriotpéyog; Av vau oidg eivat o

o O O

1
0
0

O = O

aVTIoTPOYPOG TOV;

Acxnon 2.12 Eoto A € Mat,x,(R) xou B € Mat,,»,(R).

a. Aci€te 6TL 1) i-0T1 ypoppn) Tov mivaka AB eival ion pe Tov ypappkd cuvduaoud Twv ypappoy tov B
e CLVTEAEGTEG TIG EYYPAPES TNG 4-OTHG YPOHUNG TOL A.
b. Aegi€te 6TL 1) j-0T1) OTHAN TOL Tivaka AB eivan ion pe Tov ypoppkd cuvSuao o twv oTnAdV Tov A pe
OLVTEAECTEG TG EYYPOPEG TNG J-OTNG OTHANG ToL B.
Aocxknon 2.13 Xpnowonowdvrtag to Epodtnpa a tng mponyodpevng doknong, amodei&te otu:

a. 0 €€’ aploTepGOV ToAATAaGIoGpOG evOg Tivaka A pe tov E; j(A) avtiotoei otnv mtpaén ypappdv
Ty T+ )\Tj,

b. o €& apiotepdv moAamhaoiacpog evog mivaka A pe tov Dj(A) avtictorxel oty mpakn ypoppov
Tj 4= A-Tj Ko
c. 0 &€’ aploTEPHOV TOANATAAGIAGHOG eVOG Tivaka A pe Tov F; j avTioTolyel otV TpAEN YPOPPQDY 7 >

.

Aocxknon 2.14 Awote tapadeiypoto mvikov A ko B tétowwv ©ote

a. A+ B dev eivou avtiotpéypog, alrd A xar B eivou.
b. A+ B sivou avtiotpéyipog, odA& A ko B dev givau.

c. kou ot tpeig mivakeg A, B, A + B elval avtiotpéyipo.



