AATEBPA II-METAIITYXIAKO, XEIMEPINO EEAM. 2019-20
AYXKHXYEIY #6

IMeéBAnpa 1. 'Eotw K obpa ye charK = p, p =npw1oc.

o) ‘Eotw a € K wé pila 100 toluwvipou f(z) = 2P —x — ¢ € K|z]. Acilte 161¢ 611
xot 70 a + 1 ebvon plla o0 f(z) xon ouprepdvate oL f(x) = Hf;ol (x—a—1),i€Z.
(Enueiwon: charK = p xou enopévng 16 Zy, unopel vo Yewpniel o¢ untdowua to0 K).
B) Eotww E = K(a), a 6o nopandve. AciZte ot nenéxtaon K < E elvou enéxtaon
Galois.

v) Acite 6t undpyet yovopoppiouds opddwy ¢ : Gal(E/K) — Z,. (Ynédaén:
e opileton évag autopoppioude o € Gal(E/K);)

8) Act&te 6t 10 moAudvugo f(x) # elvor avdywyo 1 6Tt avolbeTon Téve omd to K.

IMebBAnua 2. Oewpolye 16 mohuewuyo f(z) = 22 + 22 — 22 — 1 € Qz]
xau €610 B 16 adua avdhuotc tou. Beelte tiv ouddo Gal(E/Q).

MeéBAnpe 3. Eotw f(r) = 23 + az? + bz + ¢ = 0 € Q[z] avdywyo mohubdVUYO
e plo pévo mparypatind pila. Eotw E < C 16 odua avdhuone o0 f(z). Acilte ét
n ouddo Gal(E/Q) eivan tobuoppn mpog Ty oudda S3 TV eTadEcenmY TELOY oToLYEWV.

IMeoBAnua 4. 'Eow f(z) € Qlz] avdywyo mohudvupo ue ooua avélvone E
xou €610 6Tl 1) opdda Gal(E/Q) eivon afiehiovi. Aetlte 6Tt av a elvon pla omoladinote
olla o0 f(x) téte E = Q(a).

IMebBAnpa 5. 'Eotw K ooy yopoxtnolotixic p xou é0tw a € K otouyelo
ou dev ebvan p-plla ootyelov 100 K (Snh. a # P, yo onowdrrote ¢ € K). Eotw
b e K pila thc e&iowonc aP — a = 0. Bpeite 1o Gal(k(b)/K).

IMeoBAnpa 6.  Acilte tic oxdhovlec WBIOTNTEC TWV XUXAOTOUXDY TOANUWVL-
LoV

&) Bp(x) = D, (z™™), bmov M ebvor 16 YWOUEVO TGOV BOPOPETIXGY TEGTWY TOU
epgavilovton 6Ty avdAuon to0 n.

B) By () = B (a?) /Dy (x), G700 (p, ) = 1.

Y) Pon(z) = @, (—2), 6mOL N TEPITTOC PUOKOC.

8) Acilte 61t o ouvteheotéc TOU TMOALWYOUOU Py (x) xavomololy THY Lo TA
A = Ap(n)—k> Y1 x&de k ue 0 < k < é(n).

MebéBAnpa 7. Eotw wy = 2™/7. Beeite tov Badué tric enéxtaonc Q < Q(wr +w?).

IMebéBAnua 8. 'Eotw f(z) € Qlz] avdywyo mohudvupo xu E 16 obua ovd-
Auorc tou 610 C. Trodétouye 6t 16 f(x) éxer pla pillo oto € nou Bev eivon oto R.
‘BEot 0 : C — C e o(z) = z (ouvluyio pryadixav aptducv). Aceilte 6t n o endyet
éva otoyelo the Gal(E/Q) (dnh. o mepropioudc e o oto E opiler éva orotyeio
e Gal(E/Q)). Beeite 1o avtiotoryo evdidpeco odpa Q < L < E thc xuxhxhc
unoopddoc < o >< Gal(E/Q) xar tév Bodud thc enéxtoone [L : Q.



