AATEBPA II-METAIITYXIAKO, XEIMEPINO EEAM. 2019-20
AYXKHYEIY #5

IMebBAnpa 1. 'Eotww K oouo pe charK = p, p =mpt1og xou €610 6Tt 0 Porduog
the enéxtoong K < L ebvon mpddtog mpog tdv p. Aci&te 6L n enéxtaot etvan Sty wpiown.

MeéBAnpe 2. 'Eotww E 16 oopa pldv 00 28 — 2 € Qlz].  Egopuélovroc
OV oahyopriuo ThS amddellng Tol Yewphuatoc ToL TemTapyixol aTotyelov, Peelte Evay
wyadwd ¢ pe E = Q(c).

IMeoBAnua 3. o) Eow K < F enéxtoon coudtov pe [F @ K] = 2. AciE-
TE OTL 1) EMEXTOON VUL XOVOVLXY.

B) Eow f(z) € Q[z] morudvupo meptttol Paduol > 3 16 omolo éxel axpBoe pla
mparypotixd pila a ¢ Q. AeiZte 6t n enéxtaon Q < Q(a) dev eivar xavovix.

MeéBAnpa 4. 'Eotw a € R pe a* = 5. Acifte 6t

o) Té Q(ia?) eivor xavovixt| enéxtaon o0 Q.

B) T6 Q(a + ia) eivor xavovixh enéxtaon to0 Q(ia?).
v) T6 Q(a + ia) dev eivon xavovixy| enéxtaon 100 Q.

IMebéBAnua 5. o) Acilte 611 xdde otoiyelo 100 Fon civon 16 TETEdYWVO %d-
TOLOL GToLyElou Tou.
cl&te 6Tl Fo2 = Zg(a), 6mou 16 a 2 elvon Borduod 2 wévew and t6 Zo
A E F2 Z s S F2 VYo 2 7

IMpéBAnpa 6. Edaue oto pddnua o6t 1 enéxtaon Z, < Fpn eivar Galois, «¢
6 okpa prldv oL Blaywplotuou Tohuwvipou f(z) = 2P — 2. Enopévec av a € Fyn,
16 q(z) = Irr(a,Zy), avohbeton mévew ond 6 Fpn (S6T dheg o pilec tou elvor ot0
Fyn). Beelte ty avdluon o0 g(z) wc éxppaon duvdueny to0 a. (Tnodeln: Aceite

7

6t q(a) = 0 ouvendyetou 6T g(aP) = 0).

IMeoBAnua 7. a) Eotw f(zr) € Zy[z]. Acite 6t undpyet évo menepaopévo
ooua Fprn oo onolo 16 f(x) avakletou.
B) Av, emmhéov, 16 f(x) éyel dagopetinéc pilec deilte ot f(z) | 2P — .

ITp6BANua 8. ‘Eotw K = Zp(r,y) 16 o0po TV entdv cuvapthoe-
OV PETOPINTOV T,y ME OUVIENEOTEC O0TO oW Zp (p=Tp®Toq). ‘Ectw
g(t) = tP —x, h(t) = tr —y € KJ[t] xou opillovpe wc E 16 obua avdhuone
ToU Tohuwvopou f(t) = g(t) h(t) € Kt]. Aci&te 6t

o) T4 g(t) xou h(t) eivon avdywya tolumvupa o0 Kt].

B) [E: K] =p*

v) H enéxtaon K < E Sev elvou Sroywpiown.

8) a’ € K yw xdde a € E.

IMebBAnpa 9. ‘Eotw p mepttéc mpwtog xou F' = Fpn 16 mMencpaopévo ooy
ue p" otouyelo.

o) Acigte 611 10 olvoro F? = {a?, a € F} éye pnTH

otolyelo. Yuunepdvate 6T, av



t € F téte xon 16 oOvoho t — F2 = {t —a?, a € F} éye p”27+1 ototyeio.

B) T t € F delfte 61 16 ohvoro F2 N (t — F?) ebvon uh xevéd xon oupnepdvote 6Tt
x&de oowyelo ¢ to0 F ypdpeton otny popeh ¢ = a® + b?, a,b € F.

v) Acigte 6t 1 egiowon 2 + y? + 22 = 0 éyel uh tetpupévn Aon oto F (tetpuuuévn
Nonevaunzr =y =z=0).

IMeéPAnpe 10. o) Eotww Fym xou Fpn 16 unooopata 100 Z, ye p* xou p™
ototyela avtiotowyo. Beelte 16 owua Fym N IFpn.

IMebéBAnua 11. Eotw n | m xu Vewpeiote v enéxtaon Fpn < Fpm. Bpel-
€ v 6udda Gal(Fpm /Fpn).



