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΄Ασκηση 1 Αν L/K πεπερασμένη επέκταση Galois, F ένα ενδιάμεσο σώμα και
σ ∈ Gal(L/K) να αποδείξετε ότι Gal(L/σ(F )) = σGal(L/F )σ−1

.

΄Ασκηση 2 ΄Εστω L/K πεπερασμένη επέκταση Galois, G := Gal(L/K) και F1, F2

ενδιάμεσα σώματα της L/K. Αν H1 := Gal(L/F1) και H2 = Gal(L/F2), να αποδέι-
ξετε ότι Gal(L/F1 ∩ F2) = H1 ∨H2 και Gal(L/F1 ∨ F2) = H1 ∩H2.

΄Ασκηση 3 ΄ΕστωM/K επέκταση σωμάτων και L1, L2 ενδιάμεσα σώματα τηςM/K.
Υποθέτουμε ότι οι επεκτάσεις L1/K και L2/K είναι επεκτάσεις Galois. Να αποδε-
ίξετε ότι:

(i) Η επέκταση L1L2/K είναι επέκταση Galois.

(ii) Η απεικόνιση φ : Gal(L1L2/K) → Gal(L1/K) × Gal(L2/K) είναι μονομορφι-
σμός ομάδων.

(iii) Αν L1 ∩ L2 = K τότε η φ είναι ισομορφισμός ομάδων.

΄Ασκηση 4 Αν K := Fp(X
p, Y p) και L = Fp(X, Y ) να αποδείξετε ότι η επέκταση

L/K δεν είναι απλή.

΄Ασκηση 5 ΄Εστω L το σώμα ανάλυσης του πολυωνύμου f(X) := X8 − 2 ∈ Q[X].
Να υπολογισθεί η ομάδα Galois μέσω γεννητόρων και σχέσεων της επέκτασης L/Q.
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