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1. 'Εστω id : R2 −→ R2
η ταυτοτική γραμμική απεικόνιση, καθώς και οι βάσεις B =

{(1,−1), (1,−2)}, C = {(1, 3), (−1,−4)}, E = {(1, 0), (0, 1)}. Υπολογίστε τους πίνακες

BidE, EidC, BidC και CidB. Σύμφωνα με τη θεωρία, CidB ·B idC = I2 (ταυτοτικός

2 × 2 πίνακας). Επαληθεύστε το. Επαληθεύστε, επίσης, τις εξής σχέσεις, οι οποίες

προβλέπονται από τη θεωρία: BidE ·E idC =B idC.

2. Θεωρήστε τις γραμμικές απεικονίσεις f : R3 −→ R2
, f (x, y, z) = (x − y + z, 2x + z) και

g : R2 −→ R2
, g(x, y) = (x+ 3y, x+ 4y). 'Εστω ότι B, C είναι οι βάσεις του R2

, που ορί-

σθηκανστηνάσκηση1, και στονR3
θεωρήστε τηβάσηD = {(0, 1, 1), (−1, 0, 2), (2, 3, 0)}.

Υπολογίστε τους εξής πίνακες: B fD, CgB, C(g ◦ f )D.
Σύμφωνα με τη θεωρία, πρέπει C(g ◦ f )D =CgB ·B fD. Επαληθεύστε το.

3. Βρείτε μιά βάση B1 του χώρου στηλών του πίνακα A =


1 2 3
4 5 6
7 8 9

 και μιά βάση B2

του μηδενόχωρού του. Για την γραμμική απεικόνιση f : R3 −→ R3, f (x) = Ax και τη

βάση B = B1 ∪ B2 υπολογίστε τον πίνακα B fB.


